
 

 

8.3 कुछ िविश  कोणो ंके ि कोणिमतीय अनुपात 

लघु उ रीय  

1. 
° °

  का मान ात करे l 

उ र:-           √
( )

𝟏

𝟐

𝟐 √𝟑

𝟏

𝟐

𝟓×
𝟏

𝟒

𝟒×𝟒

𝟑
𝟏

𝟏

𝟒

𝟑

𝟒

𝟓

𝟒

𝟏𝟔

𝟑
𝟏

𝟏
 

                         

 

2. यिद 𝑡𝑎𝑛 𝐴 = 1 और 𝑠𝑖𝑛 𝐵 =
√

 तो 𝑐𝑜𝑠(𝐴 + 𝐵) का मान ात कर जहाँ A और B ुनकोण है  

उ र:-      𝒕𝒂𝒏𝑨 = 𝟏𝒕𝒂𝒏𝟒𝟓° 

                ∴    𝐴 =  45° 

           िफर 𝑠𝑖𝑛 𝐵 =
√

= 𝑠𝑖𝑛 45 ° 

            ∴      𝐵 = 45° 

              𝑐𝑜𝑠(𝐴 + 𝐵) = 𝑐𝑜𝑠(45° + 45°) = 𝑐𝑜𝑠90° = 0 

 

3. 𝑠𝑖𝑛 60 ⋅ 𝑐𝑜𝑠 30 − 𝑐𝑜𝑠 60 . 𝑠𝑖𝑛30° का मान िनकाल l 

उ र:-       𝑠𝑖𝑛60°. ° − 𝑐𝑜𝑠60°. 𝑠𝑖𝑛30° 

                
√

⋅
√

− ⋅ = − = =  

 

4. यिद 𝑡𝑎𝑛(𝐴 + 𝐵) = √3 और 𝑡𝑎𝑛(𝐴 − 𝐵) =
√

; 0°∠𝐴 + 𝐵 ≤ 90° और 𝐴 > 𝐵 तो 𝐴 और 𝐵 का मान  

ात कर l 

उ र:-         𝑡𝑎𝑛(𝐴 + 𝐵) = √3 और 𝑡𝑎𝑛(𝐴 − 𝐵) =
√

 

                 ∴  𝑡𝑎𝑛(𝐴 + 𝐵) = 𝑡𝑎𝑛60° और 𝑡𝑎𝑛(𝐴 − 𝐵) = 30° 

                 ∴  𝐴 + 𝐵 = 60° 

ि कोणिमित का प रचय 



                     𝐴 − 𝐵 = 30° 

                     2𝐴 = 90° 

                   ∴  𝐴 =
°

= 45° 

                    पुनः  𝐴 + 𝐵 = 60° 

                    45° + 𝐵 = 60° 

                    ∴   𝐵 = 60° − 45° = 15° 

                    ∴   𝐴 = 45° और 𝐵 = 15° 

 

5. 60° के ि कोणिमितय अनुपात ात कर l 

उ र:-         माना की ABC एक समबा  ि भुज है l 

                 ∠𝐴 = ∠𝐵 =  ∠𝐶 = 60° 

                 𝐴𝐷 ⊥ 𝐵𝐷 पर डाला गया है l 

              ∠𝐵𝐴𝐷 = 30° तथा 𝐵𝐷 = 𝐷𝐶 

               𝐴𝐵 = 𝐵𝐶 = 𝐴𝐶 = 𝑥 माना 

                𝐵𝐷 = 𝐶𝐷 =  

            𝛥𝐴𝐵𝐷 म 𝐴𝐷 = √𝐴𝐵 − 𝐵𝐷 = 𝑥 − = 𝑥 −  

                                                       = = = 𝑥 

             
𝐴𝐵

√
√

 

              

            
√ √

 

इस कार 
1

√3

2

√3
 

                       𝑠𝑒𝑐60° = 2 

 

6. यिद 𝜃 = 30° तो िस द कर की 4 𝜃 − 3 𝑐𝑜𝑠 𝜃 = 0 

उ र:-         L.H.S. = 4 cos 𝜃 − 3 cos 𝜃 = 4co𝑠 30° − 3cos30° 



                            
√ √ √ √

 

                            
√ √

 सािबत आ l 

 

7. यिद 𝜃 = 45  तो 𝜃 +  का मान ात कर l 

उ र:-         𝑡𝑎𝑛 𝜃 + = 𝑡𝑎𝑛 45° +
°
 

                  

√

 

 

8. 2 𝑡𝑎𝑛 45 + 𝑐𝑜𝑠 30 − 𝑠𝑖𝑛 60  का मान ात कर l 

उ र:-          2𝑡𝑎𝑛 45° + 𝑐𝑜𝑠 60° + 𝑠𝑖𝑛 60 

                   2(1) +
√

−
√

= 2 + − = 2 + 0 = 2 

 

9. 𝑠𝑖𝑛 45 𝑐𝑜𝑠 45 − 𝑠𝑖𝑛30°𝑐𝑜𝑠30° का मान ात कर l 

उ र:-          
√ √

√
 

                    
√ √

 

 

8.4 पूरक कोणो ंके ि कोिंमतीय अनुपात 

लघु उ रीय  

1. यिद 𝑡𝑎𝑛 𝐴 = 𝑐𝑜𝑡 𝐵 तो िस द कर की 𝐴 + 𝐵 = 90° 

उ र:-    𝑡𝑎𝑛 𝐴 = 𝑐𝑜𝑡 𝐵 

         या, 𝑐𝑜𝑡90° − 𝐴 = 𝑐𝑜𝑡𝐵 

         ∴      90° − 𝐴 = 𝐵 

         ∴      90° = 𝐴 + 𝐵 िस द आ’ 

 

2. यिद 𝑡𝑎𝑛2𝐴 = 𝑐𝑜𝑡(𝐴 − 18°) जहाँ 2A ुनकोण है तो A का मान ात कर l 



उ र:-    𝑡𝑎𝑛2𝐴 = 𝑐𝑜𝑡(𝐴 − 18°) 

            𝑐𝑜𝑡(90° − 2𝐴) = 𝑐𝑜𝑡(𝐴 − 18°) 

               ∴   90° − 2𝐴 = 𝐴 − 18° 

                           3𝐴 = 108° 

           ∴   𝐴 =
°

= 36° 

 

3. यिद sin3A = cos(A−26°) जहाँ 3A ुनकोण है तो A का मान ात कर l 

उ र:-       𝑠𝑖𝑛3𝐴 = 𝑐𝑜𝑠(𝐴 − 26°) 

           या, 𝑐𝑜𝑠(90° − 3𝐴) = 𝑐𝑜𝑠(𝐴 − 26°) 

           ∴     90° − 3𝐴 = 𝐴 − 26° 

         या, −3𝐴 − 𝐴 = −90° − 26° 

         या, −4𝐴 = −116° 

         या, 𝐴 = = 29° 

         𝐴 का मान = 29° 

 

4. िस द कर िक 𝑠𝑖𝑛48°. 𝑠𝑖𝑛23°. 𝑠𝑒𝑐42°. 𝑠𝑒𝑐67° = 1 

उ र:-       𝑠𝑖𝑛48°. 𝑠𝑖𝑛23°. °. 𝑠𝑒𝑐67° 

             = 𝑐𝑜𝑡(90° − 42°). 𝑐𝑜𝑡(90° − 67°). 𝑐𝑜𝑡42°. 𝑐𝑜𝑡67° 

             = 𝑡𝑎𝑛48°. 𝑡𝑎𝑛67°. 𝑐𝑜𝑡42°. 𝑐𝑜𝑡67° 

             = (𝑡𝑎𝑛42°. 𝑐𝑜𝑡42°)(𝑡𝑎𝑛67°. 𝑐𝑜𝑡67°) = 1 × 1 = 1 

 

5. यिद 𝑠𝑒𝑐 4𝐴 = 𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐(𝐴 − 20), जहाँ 4A ुनकोण है तो A का मान ात कर l 

उ र:-       𝑠𝑒𝑐 4𝐴 = 𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐(𝐴 − 20) 

             ∴   𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐(90° − 4𝐴 = 𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐(𝐴 − 20) 

             ∴   90° − 4𝐴 = 𝐴 − 20° 

             या, −4𝐴 − 𝐴 = −20° − 90° 

             या, −5𝐴 = −110° 

             𝐴 =
°

= −22° 

 



6. यिद 𝐴, 𝐵 और 𝐶 ∆𝐴𝐵𝐶के अ ः  कोण है तो िद खए िक 𝑡𝑎𝑛 = 𝑐𝑜𝑡  

उ र:-       ∴    𝐴 + 𝐵 + 𝐶 = 180° 

               ∴    =
°

− = 90° −  

                 𝑡𝑎𝑛 = 𝑡𝑎𝑛 90° − = cot    सािबत आ l 

 

7. यिद ∠𝐴, ∠𝐵 एवं ∠𝐶, ∆𝐴𝐵𝐶 के अ ः  कोण हो तो िस द कर िक 𝑐𝑜𝑠 = 𝑠𝑖𝑛  

उ र:-       ∠𝐴 + ∠𝐵 + ∠𝐶 = 180° 

                
°

 

                 

 

8. िस द कर की 𝑡𝑎𝑛1°𝑡𝑎𝑛2°𝑡𝑎𝑛3°. . . . . . . . . 𝑡𝑎𝑛89° 

उ र:-       𝑡𝑎𝑛1° = 𝑡𝑎𝑛(90° − 89°) 

                          =  𝑐𝑜𝑡89° 

                 𝑡𝑎𝑛2° =  𝑡𝑎𝑛(90° − 88°) 

                          =  𝑐𝑜𝑡88° 

        ∴  𝑐𝑜𝑡89°. 𝑐𝑜𝑡88°. 𝑐𝑜𝑡87. . . . . . . . . 𝑡𝑎𝑛87° 𝑡𝑎𝑛88° 𝑡𝑎𝑛89° 

           𝑐𝑜𝑡89°. 𝑡𝑎𝑛89° = 1 

           𝑐𝑜𝑡88°. 𝑡𝑎𝑛88° = 1 

           𝑐𝑜𝑡87°. 𝑡𝑎𝑛87° = 1 

        ∴ 𝑡𝑎𝑛1°. 𝑡𝑎𝑛2° 𝑡𝑎𝑛3°. . . . . . . 𝑡𝑎𝑛87°𝑡𝑎𝑛88° 𝑡𝑎𝑛89° 

                              =  1 = 𝑅. 𝐻. 𝑆 

 

8.5 ि कोणंिमतीय सवसिमका 

लघु उ रीय  

1. = − 𝑐𝑜𝑡𝐴 िस द कर l 



उ र:-       L.H.S. =  अंश और हर म (1 − 𝑐𝑜𝑠𝐴) से गुणा करने पर 

                          = ( )( )

( )( )
 

                      = ( )
=

( )  

                      = = −  

                      = 𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐𝐴 − 𝑐𝑜𝑡𝐴 =  𝑅. 𝐻. 𝑆. 

 

2. िस द कर िक  

उ र:-       L.H.S  ऊपर िनचे 1 − 𝑠𝑖𝑛𝜃 से गुणा करने पर 

                         
( )( )

( )( )
 

                         
( )

𝑠𝑖

( )
 

                          

                            R.H.S.  
 

3. िस द कर िक  

उ र:-       L.H.S. ( )( )

( )( )
 

                          ( )  

                           = R.H.S 

 



4. + = 2𝑠𝑒𝑐 𝐴 िस द कर l 

उ र:-       L.H.S. 
( )

( )
 

                 
( ) ( )

 

                 
( )

( )

( )
 

                  

 

5. (𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐𝜃 − 𝑐𝑜𝑡𝜃) =  िस द करे l 

उ र:-         𝑳. 𝑯. 𝑺.    = (𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐𝜃 − 𝑐𝑜𝑡𝜃)  

                                 =
𝟏

𝒔𝒊𝒏𝜽
−

𝒄𝒐𝒔𝜽

𝒔𝒊𝒏𝜽

𝟐
=

𝟏 𝒄𝒐𝒔𝜽

𝒔𝒊𝒏𝜽

𝟐
 

                                 =
(𝟏 𝒄𝒐𝒔𝜽)

𝒔𝒊𝒏𝟐𝜽

𝟐

=
(𝟏 𝒄𝒐𝒔𝜽)(𝟏 𝒄𝒐𝒔𝜽)

𝒄𝒐𝒔𝟐𝜽
 

                                 
(𝟏 𝒄𝒐𝒔𝜽)(𝟏 𝒄𝒐𝒔𝜽)

(𝟏 𝒄𝒐𝒔𝜽)(𝟏 𝒄𝒐𝒔𝜽)

𝟏 𝒄𝒐𝒔𝜽

𝟏 𝒄𝒐𝒔𝜽
 

 

 

6. िस द करे + = 2𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐 𝜃 

उ र:-         𝑳. 𝑯. 𝑺. =  + =
( )

( )
 

                             =
( )

 

                             =
( )

 

                             = = 2𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐𝜃         𝑹. 𝑯. 𝑺 

 

7. िस द करे िक = 𝑡𝑎𝑛𝜃 



उ र:-         = =
( )

 

                   = ⋅

( )
=

 .   

                   = ⋅  

                   = ⋅

( )
= tan 𝜃  =     𝑅. 𝐻. 𝑆 

 

8. िस द करे िक (𝑐𝑜𝑠 𝜃 + 𝑠𝑖𝑛 𝜃) + (𝑐𝑜𝑠 𝜃 − 𝑠𝑖𝑛 𝜃) = 2 

उ र:-         L.H.S.  = (cos 𝜃 + sin 𝜃) + (𝑐𝑜𝑠𝜃 − 𝑠𝑖𝑛𝜃)  

                              = 𝒄𝒐𝒔𝟐𝜃 + 𝒔𝒊𝒏𝟐𝜃 + 𝟐𝒔𝒊𝒏 . 𝒄𝒐𝒔𝜃 + 𝑐𝑜𝑠 𝜃 + 𝑠𝑖𝑛 𝜃 − 2𝑠𝑖𝑛𝜃 . 𝑐𝑜𝑠𝜃 

                              = 1 + 1 = 2 =     𝑅. 𝐻. 𝑆 

 

9. िस द करे िक 
 

= 1 

उ र:-         𝑳. 𝑯. 𝑺.   =
 

=  

                                =
(  )

 

                                = 𝑠𝑖𝑛 𝜃 + 𝑐𝑜𝑠 𝜃 = 1        𝑅. 𝐻. 𝑆 

 

10. िस द करे िक = 𝑡𝑎𝑛 𝐴 

उ र:-         𝑳. 𝑯. 𝑺.  =  =  

                                
( )

( )
 

                                 = 𝑡𝑎𝑛 𝐴      𝑅. 𝐻. 𝑆 

 

11. = 𝑐𝑜𝑡 𝐴 िस द करे l 



उ र:-          

 

12. िस द करे 𝑡𝑎𝑛 𝜙 + 𝑐𝑜𝑡 𝜙 + 2 = sec 𝜙 ⋅ cosec 𝜙 

उ र:-      

                           

                           

                            

                             

 

13.  

उ र:-     L.H.S.     
( )

( )
 

                     
( )  .  ( )

 

                      
( )

( )

.( )
 

                        

 

14. िस द करे िक (𝑠𝑒𝑐 𝜃 − 𝑠𝑒𝑐 𝜃) = 𝑐𝑜𝑡 𝜃 

 उ र:-       𝑳. 𝑯. 𝑺.   =  (𝑠𝑒𝑐 𝜃 − 𝑠𝑒𝑐 𝜃) 

                               = (1 + 𝑡𝑎𝑛 𝜃) − 91 + 𝑡𝑎𝑛 𝜃) 

                               = 𝟏 + 𝒕𝒂𝒏𝟒𝜃 + 2𝑡𝑎𝑛 𝜃 − 1 − 𝑡𝑎𝑛 𝜃 

                                = 𝒕𝒂𝒏𝟒𝜃 + 𝒕𝒂𝒏𝟐𝜃 =      𝑅. 𝐻. 𝑆 

 



दीघ उ रीय  

1. िस द करे िक + = 𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐𝜃𝑠𝑒𝑐𝜃 + 𝑐𝑜𝑡𝜃 

उ र:-       𝑳. 𝑯. 𝑺.   = +  

                         
( )

 

                         ( ) ( )

( )( )
 

                         (  .  )  .  

( )
 

                          .   .   .  

 .  
 

                         
 .  

 .  

 .   .  
 

                            = +
 .  

= 𝑐𝑜𝑡𝜃 + 𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐𝜃 . 𝑠𝑒𝑐𝜃 

                            = 𝑐𝑜𝑠𝑒𝑐𝜃 . 𝑠𝑒𝑐𝜃 + 𝑐𝑜𝑡𝜃 =       𝑅. 𝐻. 𝑆. 


